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΄Ονοµα

Α.Μ.

Θέµα 1 2 3 4 Σύνολο

Μονάδες 2 2 4 2 10

Βαθµός

1. Μία σχέση ισοδυναµίας ∼ στο σύνολο {a, b, c, d, e} περιλαµβάνει τα στοιχεία του
πλέγµατος του σχήµατος (π.χ. το a ∼ b ) και είναι η µικρότερη δυνατή Σ.Ι. µε τα
παραπάνω στοιχεία. Βρείτε όλα τα Ϲεύγη της ∼ και σηµειώστε τα στο σχήµα.
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2. Σηµειώστε Σωστή ή Λάθος για κάθε παρακάτω πρόταση (χωρίς περαιτέρω εξήγηση):

(αʹ) Για σύνολα A,B,C, εάν C ⊂ A ∪B, τότε C ⊂ A και C ⊂ B.

(ϐʹ) Για σύνολα A,B,C, ισχύει : A− (B ∪ C) = (A−B) ∩ (A− C).

(γʹ) Για A,B,C υποσύνολα υπερσυνόλου X, (A ∩B ∩ C)c = Ac ∪Bc ∪ Cc.

(δʹ) Το δυναµοσύνολο του συνόλου A = {{a}, {0, 1}} έχει οκτώ στοιχεία.

(2)
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3. ∆είξτε αν ισχύει η κάθε παρακάτω πρόταση και δώστε απόδειξη ή αντι-παράδειγµα:

(αʹ) Εάν ο ακέραιος n2 είναι περιττός, τότε και ο n είναι περιττός.

(ϐʹ) Υπάρχουν ακριβώς έξι διαφορετικές σχέσεις ισοδυναµίας σε ένα σύνολο µε τρία
στοιχεία.

(γʹ) ∆είξτε ότι, εάν η σύνθετη συνάρτηση A
f−→ B

g−→ C, g ◦ f είναι επί, τότε και η
συνάρτηση g : B → C είναι επί.

(δʹ) Το σύνολο των ακεραίων αριθµών Z είναι αριθµήσιµο.

(4)

4. Με µαθηµατική επαγωγή, δείξτε ότι

∀n ≥ 1, 1 · 2 + 2 · 3 + . . .+ n(n+ 1) =
n(n+ 1)(n+ 2)
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.


