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1. Να ϐρεθούν, µε απαλοιφή Gauß, οι λύσεις καθενός από τα παρακάτω γραµµικά συ-
στήµατα εξισώσεων: 

x− y + 3z = 3
3x− 2y + z = −1
2x+ 3y − z = 5.5
2x+ y + z = 1
−2y + z = 2

2x+ y − 3z = 2

[Απαντήσεις : ( 1/2 , 2 , 3/2 ) , ( 19/16 , -9/8 , -1/4 ) . ]

2. ∆ώστε το παρακάτω σύστηµα σε µορφή πινάκων ως Ax = b.{
4x− 7y = 10
6x+ ky = 2

Να ϐρεθούν οι λύσεις του γραµµικού συστήµατος ως συναρτήσεις της παραµέτρου k.
Πότε έχουµε ακριβώς µία λύση, πότε απειρία λύσεων και πότε δεν υπάρχει λύση ;

Μία πρώτη γεωµετρική ερµηνεία λέει ότι η κάθε εξίσωση δίνει ευθεία στο επίπεδο.
Εξηγήστε την απάντησή σας σχεδιάζοντας τις ευθείες αυτές για διάφορες τιµές της
παραµέτρου k.

Η δεύτερη γεωµετρική ερµηνεία λέει ότι το σύστηµα µας Ϲητά να εκφρασθεί το διάνυσµα
b του δεξιού µέλους ως γραµµικός συνδυασµός των διανυσµάτων στήλης του πίνακα
A. Κάντε κατάλληλο σχήµα για να εξηγήσετε την απάντησή σας από αυτή τη δεύτερη
σκοπιά.

3. ∆είξτε ότι το σύνολο των λύσεων του συστήµατος{
x− y + z = 2

2x+ 3y − z = 3

είναι ευθεία στο χώρο και ϐρείτε την εξίσωσή της.

Εάν έχουµε µία τρίτη εξίσωση: x+4y−2z = c, να ϐρεθούν τιµές της σταθεράς c τέτοιες
ώστε το σύστηµα 3 εξισώσεων να έχει (α) άπειρες λύσεις και (ϐ) καµµία λύση. ΄Εχει
αλλάξει το σύνολο λύσεων στην περίπτωση (α) σε σχέση µε το αρχικό ;

ΕΚ, 3-10-14

1


