APISTOTEAEIO [TANENIZSTHMIO ®ESZAAONIKHE
Y XOAH OETIKQN ETISTHMON
TMHMA MA®HMATIKQN

E1zATrQrd sTHN AATEBPA
Tpito 0T ACKINOEQV

1. Eav Ry, R, sivat oxéoeig 10oduvapiag oto ouvodo A, opidoupe v éveon R, = R1UR,
Kat v topn 1oug R; = R1 N'Ry wg:

aR,b << aRib 1 aRsD,
aR;b < aR1b xat aRyb.

(@) Aei&te 61 nn 'R; eivat oxéon 0oduvapiag, addd n oxéon R, bev eivatl Z.1., yevika.

(B) ®uptloupe ot o1 Z.1. eivat oe 1:1 avuiotoixion pe 61a€p1010UG TOU CUVOAOU OTIOU
opidovtat.
Aépe o évag Siapepiopdg eival ekAéntuvon (refinement) evog dAAou edv kabe
UTIOOUVOAO TOU TIP®TOU €ival UTIOCUVOAO KATIO0U UTIOCUVOAOU Tou Seutépou (6n)-
Aabr) €xet ortdoet 1o oUVOAO ot Teploootepa Koppdtia.) Ti propeite va meite ya to
dlapepiopo ng topng R, oe oxéon pe ug Ry, Ry; 'Exoupe eKAentUuvoelg oe KAmowa
Kateubuvon Kal g akpBog rmapayoviat;

(y) Bpeite tig kAdoeig 10oduvapiag oto N tng tourg, eav
alRb< a=b 043,
aRsbsa=b poas.

2. Mia oxéon 1ooduvapiag o éva memepacuevo oUvolo unopel va “mapaotadel yoapukd "
pe daypappa mAéyparog oto eminedo, pe €va onpeio yia kabe euyog tng oxéong. Me
KataAAnlAn apibpnon tewv otolkeinv, Kal Xopig va XAOOUHE YEVIKOTNTA, Ye®POUPE OTl
10 oUvoAo eivat karoiwo {1,2,...n} kat n oxéon eivat oto axépato méypa N x N.

H epunveia tng avarxiaotikrng 1810ttag sivat mpodavrg: 1 ox€on rnepltdapBavel 0Aa ta
"Slayovia” otoixeia tou mAéypartog. A©ote avaAoyeg EpUNVEIEG Yia T) CURHRETPLRY KAl
) petabatirng 1610t ta.

Me Bdon ta napandave, Bpeite ) oxéon woduvapiag oto {1,2; 3,4} n oroia nmeptdap-
Bavet ta euyn 1R1, 1 R3 xat 4R2 xat dwote 1o draypappa ng.

3. Opidoupe oxéon oto oUVOAO TtV £ubsiv oto erminedo: ¢ ~ ¢ £dv ot subsieg sivat
napdAAnAeg. Aeite ot €xoupe oxéon 1ooduvapiag.

[Meptypayte Evav TPOTIO va eMAEEOUNE avTIPOO®NO arnod Kabs kAdon woduvapiag. Ti
OUVOAO MAiPVOUNE, YEMHUEIPIKA. A0 TOUG AVIUITPOOROITOUG AUTOUG ;



4. ®e®poUlEe YPaUUIKY areikévion tou ermrédou oo R: f: R? — R : (z,y) — ax + by,
pe (a,b) # (0,0). 'Oneg £xoupe met, £xoupe oxéon woduvapiag oto Tiedio optopoy R?
mg [

/ / / /
(@,y) ~ (@, y) & flz,y) = f(&',9).
[Meprypayte tig kKAdoelg 10o0duvapiag tng oxEong aAUTrG.

Tédog, 9enpaviag Tig Mapapétpous a, b petaBAntég, opidoupe oxéon oto R — {(0,0)}:
(a,b) ~ (a’,b') e&v o1 Tapanave ypappikeg anelkovioeig pe tig THEG AUTEG TV ITapapé-
TPV £X0UV ToV 1610 Trupnva. Asi§te ot opiletat Z.1. kat Bpeite g KAdoelg woduvapiag.

5. [I6ooug Srapopetikoug drapeplopoug (kat emopéveg X.1.) €xoupe oe éva ouvolo pe
téooepa owoxeia; (Iowg oag Bondnoet va Yewpnocte 10 OUVOAO WC TG AKUES VOGS
1€I0aywvou.)

Bonus: [Tooeg and autég tig ox€oelg 1ooduvapiag eival mpaypankd S1aPopeTkeg, Av
bev Jewprjooupe drapopetireg SUo ox£0ELS OTIOU 1] Pia Sivel v AAAn pe andn avadid-
1an TV OTOXEIDV TOU OUVOAOU ;
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