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1. ∆ώστε προσεκτικά την απόδειξη της ιδιότητας

A ∩ (B ∪ C) = (A ∩B) ∪ (A ∩ C).

Ως εναλλακτική απόδειξη, µε ϐάση ένα διάγραµµα Venn, εκφράστε το κάθε µέλος της
ισότητας ως ένωση υποσυνόλων µε κενή τοµή και επαληθεύστε ότι είναι τα ίδια.

2. ∆είξτε τις σχέσεις του de Morgan

(A ∩B)c = Ac ∪Bc, (A ∪B)c = Ac ∩Bc,

όπου A,B υποσύνολα καθολικού συνόλου X.

3. Με µαθηµατική επαγωγή, δείξτε ότι για κάθε ϕυσικό αριθµό n ισχύει

13 + 23 + . . .+ n3 =

[
n(n+ 1)

2

]2
.

4. ΄Ενα σύνολο A έχει n µέλη, για κάποιον ϕυσικό αριθµό n. ∆είξτε ότι το δυναµοσύνολο
του, P(A), έχει ακριβώς 2n µέλη.

Τέλος, δείξτε ότι n < 2n για κάθε ϕυσικό αριθµό.
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